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1 [1):14.120

--s 1
aa:=integrate(1/sqrt ((a*x+b)* (p*x+q)) ,x)

--R (1)

--R log

--R +-——+ +-——+ | 2

--R (2\lap\lbgqg -2apx)\lapx +(aq+bplx+bg
__R +

--R +-——+ 2 +-——+
--R 2apx\lbq + (-2apx +(-aq-Dbpx-2bqg)\lap

--R +-——+ | 2

--R \l- ap
--R Type: Union(List Expression Integer,...)



2
t=aa.l
(2)
log
e e e +
+———+ +———+ | 2
(2\lap\lb g -2apx)\lapx +(aq+bpx+bg
+
+-——+ 2 +-——+
2apx\lbgq +(-2apx +(-aq-bpx-2bg\lap
/
e +
+———+ | 2
2\Ib g \lapx +(ag+bp)x+bg +(-aqgq-bpx-2bg
/
+-——+
\la p
Type: Expression Integer
3
1=aa.?2
e +
+o———— + | 2 o= + +-——+
\[I-ap\Mapx +(ag+bpx+bg -\l-ap\lbg
2atan (——————-—mm )
apzx
() ===
+o—— +
\l-ap
Type: Expression Integer
4

:=2/sqrt (a*p) *log(sqrt (ax (p*xx+q) ) +sqrt (px (a*xx+b)))

+-——+

\la p
Type: Expression Integer



--S 5
bb2:=2/sqrt (-a*p) *atan(sqrt ((-px (a*xx+b) )/ (a*x (p*x+q))))

--R 2atan( |----—---—-——- )

--R Type: Expression Integer

--S 6
ccl:=aal-bbl

--R  (6)

--R - 2log(\lapx+aq +\lapx+bp)
__R +
--R log

--R +———+ +———+ | 2

--R (2\lap\lbg -2apx)\lapx + (ag+bpx+bgqg
--R +

--R +———t 2 +-——t
--R 2apx\lbq + (-2apx +(-aq-bplx-2bag)\lap

--R et | 2
--R 2\Ilbg\lapx +(agq+bplx+bqgq +(-aqgq-bp)x-2bg
--R +-——+

--R \la p
--R Type: Expression Integer

-8 7
cc2:=aal-bb2

--R ()



8

9

+———t +———+ | 2
(2\lap\lbg -2apx)\lapx +(aq+bp)x+bgqg

+
+-——+ 2 +-——+
2a px\lbgq + (-2apx +(-aq-bpx-2bg\lap
/
e e e e +
+——+ | 2
2\Ilb g \lapx +(ag+bpx+bg +(-aq-bpx-2bgq
+
Fommm e +
+-——t [-apx-bp
- 2\|la p atan( |--—————-----—- )
\lapx+agq
ettt + -t
\I-ap\lap
Type: Expression Integer
:=aa2-bbl
(8
o + o + o +
-2\|l-aplog\lapx+aq +\lapx+bp)
+
e e e e +
+———— + | 2 +————- + +-——+
o+ \I-ap\lapx +(ag+bp)x+bg -\l-ap\lbg
2\la p atan(-———————————————— )
apx
o + -+
\l-ap\lap
Type: Expression Integer
14:120 Axiom cannot simplify these answers
:=aa2-bb2
(9
e +
+———— + | 2 +————- + +-——+
\l-ap\Napx +(ag+bpx+bg -\l-ap\lbg
2atan(———————————————— )



apzx

Type: Expression Integer



T dx

2 [1]:14.121
\/ (ax + b)(pr + q)
/ x _ (az +b)(pr +q) bp+aq/ 1
Vv (az +b)(pr + q) ap 2ap (az +b)(pr + q)
(*)+=

)Jclear all

--S 10
aa:=integrate(x/sqrt ((a*xx+b) * (p*x+q)) ,x)

—R (D)
—R [

--R +———+ | 2

--R (2ag+2bp)\Ibg\Nlapx +(aq+bpx+Dbg
--R +

--R 22 2 2 2 2

--R (-aq - 2abpg-bplx-2abg -2bpgqg

--R log

--R +———+ +-———+ | 2

--R (2\lap\lbg +2apx)\lapx + (aq+bpx+bg

--R +

--R +-——+ 2 +-——+
--R -2apx\lbgq +(-2apx +(-aq-bp)x-2bqgllap

--R +-——+ | 2

--R e | 2

--R (-2ag-2bpx\lap\lapx +(agq+bpx+bg
--R +

--R 2 Fo——t -t

--R (4apx +(2aqg+ 2b p)x)\lap \Ibgq

--R +———+ +———+ | 2
--R 4a p\lap\Ilbg\lapx + (agq+bpx+Dbgqg
--R +



2 2 +-——t
((-2apg-2abplx-4abpagllap
o +
+-——+ | 2
(-2aq-2bp)\lbg\lapx +(agq+bpx+bg
+
2 2 22 2 2
(aq +22abpg+bplx+2abg +2bpgqg
*
T et L +
+————- + | 2 +———— + +-——+
\l-ap\Nlapzx +(ag+bpx+bg -\l-ap\lbg
atan(---—--——————————— - )
apzx
+
e et +
+o———— + | 2
(-ag-bpx\l-ap\Nlapx +(ag+bpx+bg
+
2 o + -t
(2apx +(aq+Dbpx)\l-ap\lbg
/
P +
+-———- + +——+ | 2
2a p\l-ap\lbg\lapx + (ag+bp)x+Dbgq
+
2 2 o +
((Fapg-abplx-2abpgl\l-ap
]
Type: Union(List Expression Integer,..
11
:=integrate (1/(sqrt (a*x+b) * (p*x+q) ) ,x)
(2)
o +
2 - + | 2
(2apg-2bp)l\lax+b +(apx-aq+2bp)\l-apg+bp
- )
px+tq
[ m
Fomm o +

)



--S 12

\[-apgq+bp

\lapg-bp
Type: Union(List Expression Integer,...)

bb2:=sqrt ((a*xx+b) * (p*x+q) )/ (a*xp) - (b*p+a*xq) / (2*a*xp)

--S 13

Type: Expression Integer

bb:=bb2x*bb1l

(2\lapx +(agq+bp)x+bqgq -aq-bp)

(2apg-2bp)l\lax+b +(apx-aq+2bp)\l-apg+bp

| 2 \Mlapg-bp \Max+b

10



--R ap\Mlapg-bp

--R Type: Vector Expression Integer

--S 14 14:121 Axiom cannot simplify this answer
cc:=aa-bb

--R  (5)

--R t———t +———+ +———t
--R ((2a g+ 2b p)\lap \lbq + ((2a q + 2b p)x + 4b g)\la p)

--R \Mlapx +(ag+bplx+bg

--R 2 +———t +———+

--R (-4apx + (-4aq-4bp)x -4bg)\lap\lbg

--R +

--R 22 2 2 2 2 +-——+
--R ((-aq -2abpg-bplx-2abg -2bpg\lap

--R (2apg-2bp)l\lax+b + (apx-aqgq+2bp)\l-apg+bp

--R | 2 -+ | 2
--R (2ag+2bp)\l-apgq+bp \Nlbgl\lapx +(ag+bpx+bg

--R 22 22 2 2 | 2
--R ((-aq -22abpg-bplx-2abg -2bpa)\l-apg+bp
--R log

--R +———+ +———+ | 2
--R (\lap\lbgqg +2apx)\lapx +(aq+bpx+bg

11



+

+

+-——+ 2 +-——+
-2apzx\lbg +(-2apx + (-aq-bpx-2bqg\lap

ot | 2

2 | 2 +———+ +———+
(4apx + (2aq+2bpx)\l-apg+bp \lap\lbg

2 2 | 2 -t
((-2apgq-2abplx-4abpgl\l-apg+bp \lap

+-——=+ | 2 | 2
(-2aqg-2bp)\lbg\Nlapg-bp \lapx +(aq+bpx+bg
+

22 22 2 2 | 2

+-———- + | 2 +———— + +-——+

12



+

+

2 PR R —
(-4apzx + (-4aq-4bp)x-4b P\l-ap\lbg

+
22 22 2 2 +mmm -
((-aq -2abpg-bplx-2abqgq -2bpag\l-ap
Fommmm +
| 2 4 +
\Mlapg-bp \lax+b
atan(--------————————————————- )
aq-bp
Fommmm o I e et e +
o= + | 2 | 2

2 2 oo + | 2
(Fapg-abplx-2abpagl\l-ap\Nlapg-bp

Type: Vector Expression Integer

13



3 (1114122 [\(az +b)(pz + q) dx

ST et < et tag - =) 1
/ (az +b)(pxr + q) dap (az +b)(pz +q) Sap / (az + b)(pr + q)
(4=

)Jclear all

--S 15
aa:=integrate(sqrt ((a*x+b)*(p*x+q)) ,x)

--R (1)

--R [

--R 33 2 2 22 33 2 3 2 2
--R (4aq -4abpq -4abpqgq+4dbplx+8abqg -16abpgq

--R +———+ | 2
--R \Ibg\lapx +(ag+bpx+Dbgqg

--R 4 4 3 3 2222 33 4 4 2
--R (-aq -4abpgqg +10abpgq -4abpg-bpx
__R +

--R 3 4 22 3 322 4 3 224
--R (-8bg +8bpg +8bpg -8pgx-8bg
__R +

--R 3 3 4 22

--R l6a bpgq -8 pg

--R log

--R +———+ +-———+ | 2

--R (2\lap\lbq +2apx)\lapx +(aq+bpx+bgq

--R +

--R +-——+ 2 +-——+
--R -2apzx\lbg +(-2apx +(-aq-Dbpx-2bqg\lap

--R +-——+ | 2
--R 2\Ib g\lapx +(agq+bp)x+bq +(-aq-bpx-2bgqg

14



3 2 2 2 23 3
(-4apgq -24abpg-4abpx
+
33 2 2 22 33 2
(-2aq -46abpq -46abpgq-2bpx
+
2 3 2 2 32
(-8bg -48abpg -8bpx

+-——+ | 2
\Mlap\Nlapx +(ag+bpx+bgq

32 2 3 4 3 2 2 2

(lapgq+16abplx + (24dapq +80abpgqg+ 24abpix

+
33 2 2 22 33 2
(aq +74abpgq +T74abpgq+ 6bplx
+
2 3 2 2 32
(8abgq +48abpgq + 8bp Px

fo——t et
\la p \Ib g

2 2 e
((32a pq+32abplx+64abpgllap\lbg

\Mlapx +(ag+bplx+bg

3 2 2 2 23 2 2

(-8apg -48abpg-8bplx +(-64abpgq

+
2 2
- 64a b pgq

+-——t
\la p

33 2 2 22 33

(-4aq +4abpq +4abpqgq-4bplx-8abgq

+
2 2 32

15

- 64a b p @x



l6abpg -8bpgq

+-—=+ | 2
\[lbg\lapx +(agq+bpx+bgqg

+
4 4 3 3 2222 33 4 4 2
(aq +4abpq -10abpg +4abpg+bplx
+
3 4 2 2 3 322 4 3 224 3
(8abg -8bpg -8 bpg +8pgx+8bg -16abpagqg
+
4 2 2
8 pgq
o +
- + | 2 +————- + +———+
\Ml-ap\Napx +(ag+bpx+bg -\l-ap\lbg
atan(--——-——————————— )
apx
3 2 2 2 23 3
(-22apq -12abpg-2abpx
+
33 2 2 22 33 2
(-aq -23abpqgq -23abpqg-bpx
+
2 3 2 2 32
(-4abg -24abpgqg -4bp Qx
e +
+-———- + | 2

\l[—-ap\Nlapx +(agq+bpx+bg

32 2 3 4 3 2 2 2 23 3
(Bapgq+8abplx + (12apq + 40abpgqg+ 12a b plx
+
33 2 2 2 2 33 2
(32q +37abpgqg +37abpgq+ 3 plx
+
2 3 2 2 32
(4abgq +24abpgq + 4bp Px
et + -+

\l-ap\lbg

16

3



2

2 +————- + +———+

\NMlapx +(ag+bplx+bg

3 2
(-4apgq
+
2
- 32abpgq
N +
\I-ap

2 2 23 2 2 2 22
- 24abpg-4abplx + (-32abpgqg -32abp Px

Type: Union(List Expression Integer,...)

17



Since there are two parts to the aa variable we split them:
() +=
--S 16
aal:=aa.l

-—-R  (2)
--R 33 2 2 22 33 2 3 2 2
--R (4aq -4abpq -4abpg+4dbplx+8abqg -16abpgq

--R +———+ | 2
--R \Ibg\lapx +(aq+bpx+bgqg

--R 4 4 3 3 2222 33 44 2

--R (-aq -4abpgq +10abpg -4abpgq-bpx

__R +

--R 3 4 22 3 322 4 3 224 3 3
--R (-8abg +8abpgq +8abpg -8pgx-8bg +16abpgqg
__R +

--R 4 22

--R -8 pagq

--R log

--R +-——t +-——+ | 2

--R 2\lap\lbgq +2apx)\lapx +(aq+bpx+bg

--R +

--R +-——+ 2 +-——+
--R -2apx\lbg +(-2apx +(-aq-bpx-2bg\lap

--R +———+ | 2
--R 2\lb g\lapx +(aq+bp)x+bqgq +(-aqgq-bpx-2bgqg

--R 3 2 2 2 23 3

--R (-4apgq -24abpgq-4abpx

--R 33 2 2 22 33 2
--R (-22aq -46abpg -46abpgqg-2bpx
__R +

--R 2 3 2 2 32

--R (-8bg -48bpgqg -8bp Px

18



17
:=aa.2

3

+——=+ | 2
\Mlap\Nlapx +(agq+bpx+Dbgq

32 2 3 4 3 2 2 2 23 3
(l6apq+ 16abplx + (2dapq +80abpgqg+ 24abpx
+
33 2 2 22 33 2
(aq +74abpgq +T74abpgq+ 6bplx
+

2 3 2 2 32
(Babg +48abpg + 8bp x

+-——t +-——+

\la p \Ib q

2 2 e i e
((32a pg+32abplx+64abp\lap\lbg

\lapx +(ag+bpx+bgqg

3 2 2 2 23 2 2 2 2 2
(-8apg -48abpg-8bp)lx +(-64abpgqg -64abp x
+

2

2 2
- 64a bpgq
+-——+
\la p
Type: Expression Integer
33 2 2 22 33 2 3 2
(-4aq +4abpq +4abpgq-4bplx-8bg +16abpgq
+
32
-8 paq
*
o +



+——+ | 2
\lbg\lapx +(ag+bpx+bgq

4 4 3 3 2222 33 4 4 2
(aq +4abpq -10abpgq +4abpgqg+Dbp)x
+
3 4 22 3 322 4 3 224 3
(8abg -8 bpg -8bpg +8pgx+8bg -16abpgq

(-2apgq -12abpg-2abpx
+
33 2 2 2 2 33 2
(-aq -23abpg -23abpgqg-bpx
+
2 3 2 2 32
(-4abq -24abpgq -4bpx

\I—-ap\lapx +(ag+bpx+bgqg

32 2 3 4 3 2 2 2 23 3
(8apg+8bplx + (12apq +40abpgqg+ 12ab p )x
+
33 2 2 22 33 2
(32q +37Tabpg +37abpgqg+ 3bplx
+

2 3 2 2 32
(dabg +24abpgq + 4bp @x
\I- ap\lbgq

2 2 o R
((16ap g+ 16abplx +32abpg\l-ap\lbg

20

3



\lapx +(ag+bpx+bgq

3 2
(-4apgq
+
2
-32abpgqg
o +
\I-ap

2 2 23 2 2 2 22
- 24dabpq-4abplx +(-32abpg -322abpgx

Type: Expression Integer

21



We break the books answer into 3 parts, the first term, the coefficient of the
second term, and the integral.
() +=

--S 18

bba:=((2*a*pxx+b*p+a*xq)/ (4*axp) ) *sqrt ((a*xx+b) * (pxx+q))

--R Type: Expression Integer

--5 19
bbb :=-(b*p-axq) ~2/ (8*a*p)

--R 22 22
--R -—-aq +t+22bpqg-Dbop

--R Type: Fraction Polynomial Integer

--3 20
bbc:=integrate(1/sqrt ((a*x+b)*(p*x+q)) ,x)

--R (6
R [
--R log

--R +-——+ +———+ | 2

--R (\lap\lbg -22apx)\lapx +(agq+bplx+bgq
--R +

--R F———t 2 ———t
--R 2apx\lbg + (-2apx +(-ag-bpx-2bg\lap

--R +-——+ | 2
--R 2\Ilbg\lapx +(ag+bp)x+bg +(-aqgq-bpx-2bg

--R ———t
--R \la p

22



--R \l- ap
--R Type: Union(List Expression Integer,...)

Since the integral has two parts, we break them apart

(F)+=
-3 21
bbcl:=bbc.1

--R (D
--R log

--R +———+ +———+ | 2

--R (2\lap\lb g -2ap=x)\lapx +(agq+bpx+bg
--R +

--R +———t 2 +———t
--R 2apx\lbgq +(-2apx +(-aq-bpx-2bag\lap

--R +——=+ | 2
--R 2\Ib g \lapx +(ag+bplx+bg +(-aqgq-bpx-2bg
--R +-——+

--R \la p
--R Type: Expression Integer

-3 22
bbc2:=bbc.2

--R Type: Expression Integer

23



And now we construct the two bb answers based on the integral parts
()=

--3 23

bb1: =bba+bbb*bbc1

--R  (9)
--R 22 2 2
--R (-aq +22bpg-bp)

--R log

--R +-——t+ +-———+ | 2

--R (2\lap\lbgq -2apx)\lapx +(aq+bpx+bg
--R +

--R +-——+ 2 +-——+
--R 2apx\lbg + (-2apx +(-aqgq-bp)x-2bag\lap

--R +——+ | 2
--R 2\lb g\lapx +(aq+bp)x+bg +(-aqgq-bpx-2bgqg

--R +-——+ | 2
--R (4apx+2aqgq+2bp)\lap\Nlapx +(aq+bplx+bg

--R +———+
--R 8a p\la p
--R Type: Expression Integer

--S 24
bb2:=bba+bbb*bbc2
--R (10)

--R 22 22
--R (-aq +2abpg-bp)

24



Qapx+aq+bp\l-apllapzx

25

+(ag+bpx+bgqg

Type: Expression Integer



So there are 4 possible combinations that might yield an answer. We con-
struct all four.
(4=

--S 25

ccl:=aal-bbl

--R (11)
--R 33 2 2 2 2 33 2 3 2 2
--R (4aq -4abpq -4abpqgq+4ddbplx+8abq -16abpgq

--R +-——+ | 2
--R \I[bg\lapx +(aq+bplx+bgqg

--R 4 4 3 3 2222 33 44 2

--R (-aq -4abpgq +10abpg -4abpgq-bpx

__R +

--R 3 4 22 3 322 4 3 224 3 3
--R (-8abg +8bpgq +8abpg -8pgx-8bg +16abpgqg
__R +

--R 4 2 2

--R -8 pgq

--R log

--R +-——+ +———+ | 2

--R (2\lap\lbgq +2apx)\lapx +(aq+bp)x+bgqg

--R +

--R +———+ 2 +-——+
--R -2apx\lbq +(-2apx +(-aq-bpx-2bg\lap

--R +———+ | 2
--R 2\Ilbg\lapx + (ag+bpx+bgq +(-agq-bpx-2bg

--R 33 2 2 2 2 33 2 3 2 2
--R (4aq -4abpgq -4abpg+4dbplx+8bg -16abpgq

26



+——+ | 2
\lbg\lapx +(ag+bpx+bgq

4 4 3 3 2222 33 44 2
(-aq -4abpgq +10abpg -4abpg-bpx
+
3 4 22 3 322 4 3 224 3 3
(-8abg +8bpgq +8abpg -8pgx-8bg +16abpgqg
+

4 2 2
-8 pagq

log

t=——t ===t | 2
2\lap\lbgq -2apx)\lapx +(aq+bpx+bg
+
+-——+ 2 +-——+
2apx\lbg + (-2apx +(-aq-bp)x-2bag\lap

+——+ | 2
2\Ilb g\lapx +(ag+bpx+bg +(-aqg-bpx-2bgq

2 3 2 2 32 23 3 2 +-——+
(Babg +16abpqg +8pqgx+16abgq + 16bp q)l\lap

\lapx +(ag+bpx+bgq

33 2 2 2 2 33 2
(-22q -14abpgqg -14abpgqg-2bpx
+
2 3 2 2 32 23 3 2
(-16abq -32abpqg -16bpgx - 16ab g - 16b p q

+———+ +———+
\la p \Ib q

2 2 +———+ +———+
((32apg+32abp)lx+64abp \lap\lbgqg

\lapx +(ag+bpx+bgqg

27



26
:=aal-bb2

(12)

3 2 2 2 23 2
(-8apg -48abpg-8bplix +
<+

2 2 2 2
(-64abpg - 64abp qx

Type: Expression Integer

33 2 3 2 2

(4aq -4abpq -4abpqgq+4ddbplx+8abqg -16abpgq

2 2
- 64a bpgq
+-——+
\la p
33 2 2 22
+
32
8b paq
*
o
+———— + +———+ | 2
\I—ap\lbg\lapx +(aq+bp
+
4 4 3 3 2222
(-aq -4abpg +10abpg
+
3 4 22 3 32
(-8abg +8bpg +8abpg
+
3 3 4 2 2
l6abpg -8 pgq
*
o= +
\I-ap
log
o
+———t +———+ | 2
(2\la p \lb g +2apx)\lapx
+
+-——t 2
-2apx\lbg + (-2apzx + (-
/

28

)x + b gq

33 4 4 2
-4abpg-Dbplx

2 4 3 224
-8 pag)x -8abg

+(aq+bpx+bgq

fo——t
aqg-bpx-2bg\lap



+———+ | 2
2\Ib q \la p x

+(aq+bpx+bg +(-aqgq-bpx-2bgq

33 2 2 2 2 33 2 3 2 2
(8aq -8bpg -8 bpqgq+8plx+16abqg -32abpg
+
32
16b p q
*
T i e +
+———+ +———+ | 2
\NMlap\Nlbg\lapx + (ag+bpx+bgqg
+
4 4 3 3 2222 33 44 2
(-2aq -8bpg +20abpg -8bpgqg-2bpx
+
3 4 22 3 322 4 3 224
(-16abg +16abpgq +16abpgqg - 16bp q)x - 16a b g
+
3 3 4 2 2
322 bpg - 16bpq
*
+-——t
\la p
o +
+———— + | +———— + +-——+
\[l-ap\apzx +(agq+bpx+bg -\l-ap\lbg
atan(-———-———————————— )
apx
2 3 2 2 32 2 3 3 2 +-———- + ot

\lapx + (ag+bpx+bg

33 2
(-2aq -14abp
+
2 3

(-16abg -32abpgq

e + +———+ +———+

29

2 22 33

2

qQ - l4abpg-2bpx

2 2 32

23 3 2

- 16bp @x - 16abq - 16b p q



--8 27

cc3:=aal-bbil

\I-ap\lap\lbg

2 2 +———— + +=——+ +-——+
((32apg+32abplx+64abpgl\l-ap\lap\lbg

\lapx +(agq+bpx+bgq

3 2 2 2 23 2 2 2 22
(-8pg -48abpg-8bplx + (-64abpg -64abp gx
+

2 2
- 64a b pgq
+ +———+
\I-ap\lap
Type: Expression Integer
33 2 2 22 33 2 3 2 2
(4aq -4abpq -4abpg+4bplx+8abqg -16abpgqg
+
32
8b p q
*
e +
+-——+ | 2

\Ibg\lapx +(agq+bpx+bgqg

4 4 3 3 2222 33 4 4 2
(-aq -4abpgq +10abpg -4abpg-bplx
+

3

3 4 2 2 3 322 4 3 224 3

(-8abg +8abpqgq +8bpqgq -8pgx-8bqg +16abpgqg

+
4 22

-8 pgq

log
e e et +
+———+ +———+ | 2

30



(2\lap\lbgq +2apx)\lapx +(aq+bp)x+bgqg

+
+-——t 2 +-——+
-2apx\lbg + (-22apx +(-aq-Dbpx-2b\lap
/
o +
+———+ | 2
2\Ilbg\lapx + (ag+bpx+bqgq +(-aqgq-bpx-2bg
33 2 2 22 33 2 3 2 2
(4aq -4abpq -4abpg+4bplx+8abqg -16abpgq
+
32
8bpgq
*
e +
+——+ | 2

\Ilbg\lapx +(ag+bpx+Dbgq

4 4 3 3 2222 33 44 2
(-aq -4abpgq +10abpgq -4abpg-bpx
+
3 4 22 3 322 4 3 224 3 3
(-8abg +8abpgq +8abpg -8pgx-8bg +16abpgqg
+

422
-8 pagq
log
t=——t ===t | 2
(2\lap\lbgq -2apx)\lapx +(aq+bpx+bg
+

+-——+ 2 +-——+
2apx\lbg + (-2apx +(-aq-bp)x-2bag\lap

+———+ | 2
2\Ilb g\lapx +(ag+bpx+bg +(-aqg-bpx-2bgq

2 3 2 2 32 23 3 2 +-——+
(Babg +16abpgqg +8pag)x+ 16abgqg + 16bp g )l\lap

\lapx +(ag+bpx+bgqg
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33 2 2 2 2 33 2
(-22aq -14abpgqg -14abpgqg-2bpx
+
2 3 2 2 3 2 23 3 2
(-16abq -32abpq -16bp gx - 16abg - 16b p g

Foo—t ———t
\la p \Ib q

2 2 U
((32a pgq+32abp)lx+64abpqgllap\lbg

\lapx +(ag+bpx+bg

3 2 2 2 23 2 2 2 2 2
(-8apg -48abpg-8bplx +(-64abpgq -64abpqx
+

2 2
- 64a bpgq

+-——+

\la p
Type: Expression Integer

14:122 Axiom cannot simplify this answer

:=aa2-bb2

2 3 2 2 32 23 3 2
((4abgq +8bpg +4bpgx+8abqg +8 pgq)

\lapx + (ag+bpx+bg

33 2 2 22 33 2
(-agq -7abpg -T7abpg-Dbpx
+
2 3 2 2 32 23 3 2
(-8abg -16abpg -8 pagx-8bg -8bpaqg

+-——+
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+

+

\Ib g
2 2 +———+ | 2
((1apg+16abp)lx+32abpal\lbgl\lapx +(ag+bplx+bg

3 2 2 2 23 2 2 2 2 2
(-4apq -2dabpqgq-4abp)lx +(-32abpgq -322abpqgx

2 2

-32abpgqg
Type: Expression Integer
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pT +q
4 (1{:14.123
[1: /\aa:+b
pr+q /(az+b)(pr+q) ag—bp 1
/\/ax—l—b a * 2a / (azx + b)(pr + q)
(*)

)clear all

--S 29
aa:=integrate(sqrt ((p*x+q)/(a*x+b)),x)

--R (D)
--R [
--R (aq-bp)

R M 2 lpx+q
R log((2apx+aq+bp)\lap + (2apx+2abp) |-——--- )

--R (2a x + 2b) |-—-———-- \la p

--R a\l- ap

--R Type: Union(List Expression Integer,...

--3 30
aal:=aa.l

34



(2)
o
+———+ 2 lpx +q
(aq-bpllog((2apx+aq+bp\lap + (2apx+2abp) [-————--
\lax +b
+
et +
lp x + q +-——+
(2a x + 2b) |-————-—- \la p
\lax+b
/
+-——+
2a\la p
Type: Expression Integer
31
1=aa.2
e +
+-——— + lpx+q
\[-ap |-—————- Ho—mm— - +
\|lax +Db +———— + lpx+gq
(a q - b patan(-—————-—--——--——- ) + (ax+b\l-ap [|-—————-
p \lax +b
(3) ==
o= +
a\l- ap
Type: Expression Integer
32
:=sqrt ((a*x+b) * (p*x+q))/a
e +
| 2
\lapx +(aq+bpx+bgqg
4) -
a
Type: Expression Integer
33

:=(a*xq-b*p)/ (2*a)
aq-bp
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--R Type: Fraction Polynomial Integer

--S 34
bbc:=integrate(1/(sqrt ((a*x+b)*(p*x+q))) ,x)

--R (6
S
--R log

--R +———+ +———+ | 2

--R (\lap\lbg -22apx)\lapx +(agq+bplx+bgq
--R +

--R +———+ 2 -t
--R 2apx\lbg +(-2apx +(-aq-bpx-2bg\lap

--R +-—=+ | 2

--R \I-ap
--R Type: Union(List Expression Integer,...)

--S 35
bbcl:=bbc.1

-—-R (M
--R log

--R +———+ +———+ | 2
--R (2\lap\lbg -2apx)\lapx +(aq+bplx+bgqg

--R +———+ 2 +-——+
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--R 2apx\lbgq +(-2apx +(-aq-bpx-2bg\lap

--R +——=+ | 2

--R 2\Ilb g \lapx +(ag+bp)x+bg +(-aqgq-bpx-2bg
--R +———+

--R \la p
--R Type: Expression Integer

--3S 36
bbc2:=bbc.2

--R +————- + | 2 +-———- + +———+

--R Type: Expression Integer

--S 37
bb1l:=bba+bbb*bbcl

R (9)
—-R (aq-bp

--R log

--R +———t +———+ | 2

--R (2\lap\lbg -2ap=x)\lapx +(agq+bpx+bg
--R +

--R +-——+ 2 +-——+
--R 2apx\lbgq +(-2apx +(-aq-Dbpx-2bag\lap

--R +-—=+ | 2
--R 2\lbg\lapx +(ag+bpx+bqgq +(-aq-bpx-2bg

--R +———+ | 2
--R 2A\lap\Nlapx +(ag+bpx+bg

37



/
+-——t
2a\la p
Type: Expression Integer
38
:=bba+bbb*bbc2
(10)
e e +
+———— + | 2 +———— + +-——+
\I[I-ap\lapx +(aq+bpx+bg -\l-ap\lbg
(a q - b platan(——————————————————————
apx
+
e +
+———— + | 2
\l[-ap\lapx +(ag+bpx+bg
/
ettt +
a\l- ap
Type: Expression Integer
39
:=aal-bbl
(1)
tomm +
+-——+ 2 lpx +q
(aq-bpllog((Rapx+aq+bp\lap + (2apx +2abp) [---—---
\lax +b
+
(-aq+bp
*
log
e e +
+———+ +———+ | 2
(2\lap\lbgq -2apx)\lapx +(agq+bpx+bg
+
+-——+ 2 +-——+
2a px\lbg + (-2apx +(-aq-bpx-2bg\lap
/
e e e +
+———+ | 2



2\lbg\lapx + (ag+bpx+bqgq +(-ag-bpx-2bgqg

+-—=+ | 2 lp x + q +-——+

-2\lap\lapx +(aq+bpx+bq + (2a x + 2b) |-——--—- \la p

\la x + Db

+-——t
2a\la p

Type: Expression Integer

(ag-bp\Nl-ap

e +
+———+ 2 lpx +q
log((2apx+aq+bp)\lap + (2apx+2abp) |[-——-—- )
\la x+Db
ot
(-2aq+ 2bp\lap
T +
+———— + | 2 +————- + +-——+
\I-ap\lapx +(agq+bpx+bg -\l-ap\lbg
atan(-——---————————————— )
apzx
o +
+——— + +-——+ | 2

(2a x + 2b)\I- ap |-———--- \la p

2a\l- ap \lap

Type: Expression Integer
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--S 41
cc3:=aa2-bbil

--R (13)

--R (-ag+bp\l-ap

--R log

--R +———+ +———+ | 2

--R (2\lap\lbg -2apx)\lapx +(aq+bp)x+bgqg
--R +

--R ot 2 ot
--R 2apx\lbgq +(-2apx +(-aqgq-bpx-2b\lap

--R +———+ | 2
--R 2\Ilbg\lapx + (ag+bpx+bqgq +(-aqgq-bpx-2bg

--R +-——+ \la x +b

__R +

--R 2a\|l- ap \lap
--R Type: Expression Integer

--S 42 14:123 Axiom cannot simplify these results
ccd:=aa2-bb2

--R (14)
--R (-aq+Dbp

40



*
T +
+———— + | 2 +————- + +-——+
\[I-ap\Nlapx +(agq+bpx+bg -\l-ap\lbg
atan(--—---——————————— - )
apx
+
do—————- +
B + lpx+gq
\I-ap [|-==--—-
\lax+b
(a q - b platan(——-——-——-—————-——= )
p
+
T + e +
+-———- + | 2 +————- + lpx+q
-\l-ap\Nlapx +(aq+bplx+bqg +(@x+b\l-ap [-—-
\la x +b
R +
a\l- ap

41

Type: Expression Integer



/ d$
(px + q)/(az + b)(pz + q)

/ 1 2vax +b
(pz +q)/(

dx

5 [1]:14.124

ar +b)(pr +q) (aqg—bp)y/pr+q

(F)+=
)Jclear all

--S 43
aa:=integrate(1/ ((p*x+q)*sqrt ((a*xx+b) * (p*x+q))) ,x)

--R | 2 ——t
--R q\lapx +(aq+bpx+bqg + (-px-gd\lbg
--R Type: Union(Expression Integer,...)

--S 44
bb:=(2*sqrt (a*xx+b) )/ ((a*q-b*p) *sqrt (p*x+q))

--R Type: Expression Integer

--S 45 14:124 Axiom cannot simplify this result
cc:=aa-bb

--R  (3)

--R - 2q\lax+b\lapx +(ag+bpx+bqg + (229 - 2b px\lpx+q

--R (2p x + 29)\Ib g \la x + b

--R /

--R o +
--R 2 oo + | 2
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--R (aq -bpP\lpx+g\lapx +(ag+bpx+bgqg
__R +

--R 2 2 et +

--R ((-apg+bplx-aq +bpg\lbg\lpx+gq

--R Type: Expression Integer
--E

) spool

)lisp (bye)
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